Kardos Gyula Matematika Verseny
10. osztaly
2010. janudr 21.

1, Mutassuk meg, hogy ha b péros, a pedig paratlan pozitiv egész szam,
akkor az § tort nem frhaté fel véges sok paratlan nevezdjll torzstort osszegeként!

2, frjuk fel a %-et az Osszes lehetséges modon két torzstort osszegeként!

3, Mutassuk meg, hogy ha b nem oszthaté 3-mal és van 3k — 1 alakua
primosztdja, akkor a % tort felirhat6 két kiillonboz6 nevezoji torzstort 6sszegeként)!

4, Adjunk meg a sikon tgy 7 pontot, hogy azok pontosan 9 egyenest
hatérozzanak meg!

5, Elhelyezheto-e a sikon nyolc szakasz gy, hogy mindegyik szakasz
pontosan harom masikat messen?
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1, frjuk fel a %—et harom kiilonb6z6 nevezdjl torzstort osszegeként!

2, Egy-egy egységnyi oldali négyzet, szabdlyos hatszog és szabdlyos ti-
zenkétszog elhelyezhetd egymaéas mellé gy, hogy egy csucsukndl 0sszeérjenek
és koriilotte atfedés és hézag nélkiil lefedjék a sik csics koriili tartomanyat,
egy egységnyi sugaru korlapot.

Mely harom kiilonb6z6 oldalszamu szabélyos sokszoggel teheté meg még
ugyanez? Adjuk meg az Osszes megoldast!

3, frjuk fel a % tortet legalabb kétféleképpen harom kiilonboz6 torzstort
Osszegeként!

4, Adjunk meg a sikon hat pontot tgy, hogy azok pontosan 7 egyenest
hatérozzanak meg!

5, Adott a sikon n darab pont. Igazoljuk, hogy azoknak az egyeneseknek
a szama, amelyek pontosan harom pontot tartalmaznak a megadottak koziil
biztosan kisebb, mint %(g)
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1, Igazoljuk, hogy azok a tortek, amelyek % alakuak, ahol b egynél nagyobb
paratlan szam, felirhaték két kiillonbozo torzstort osszegeként!

2, Mutassuk meg, hogy ha az egynél nagyobb b pozitiv egész szamnak
mindegyik primosztéja 6k + 1 alaku, akkor % tort nem irhato fel két torzstort
Osszegeként!

3, Tegyiik fel, hogy pozitiv § <1 tortet felirtuk a "moh¢ algoritmussal”
az mp < my < ... < my pozitiv egészek reciprokosszegeként. Legyen d =

m?2 — my. Mutassuk meg, hogy msy > d,mg > d2,mg > d*, ... ,my > d* .

4, Megadhatdé-e a sitkon 8 pont gy, hogy pontosan 11 egyenest hatarozzanak
meg?

5, Adott a sikon n darab pont 1gy, hogy nem illeszkednek mind egy egye-
nesre. Mutassuk meg, hogy meghataroznak legalabb n darab olyan egyenest,
amelyek mindegyike legalabb két pontot tartalmaz a megadottak koziil!



