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1. Egy n tagu tarsasgot vizsgalunk, ahol az emberek paronként vagy ismerik egymast, vagy
nem. Az ismeretség minden esetben kol csonos. Melyik az alegkisebb n szam, amelyre
biztosan igaz, hogy egy n tagu tarsasag tagjai kozott:

(i) vagy lesz valaki, aki két embert nem ismer, vagy lesz harom, akik egymést mind ismerik;
(ii) vagy lesz valaki, aki négy embert nem ismer, vagy lesz valaki, aki négy embert ismer;

(iii) vagy lelltetheté kozultk négy egy kerek asztal koré ugy, hogy mind a négyen ismerik a
két szomszédjukat, vagy leliltethet6 a kerek asztal koré koziilUk négy Ugy, hogy kozil ik senki
sem ismeri akét szomszédjat.

teljesiil.
(10) i ésii; (11) i ésiii; (12) ii ésiii.

2. (10) Bizonyitsuk be, hogy hat irracionalis szam kozil mindig ki lehet vélasztani harmat
Ugy, hogy akivaasztott szamok kozil barmely ketté Gsszege irraciondis!

(12) Bizonyitsuk be, hogy hat irraciondlis szam k&zul mindig ki lehet vl asztani hdrmat Ugy,
hogy a kivalasztott szamok kozul barmely kett6 dsszege irraciondlis! Igaz-e az dlitas, ha 6t
irraciondlis szdmot vizsgaunk?

(12) Melyik alegkisebb k pozitiv egész szam, amelyre k darab irraciondlis szam kézil mindig
ki lehet vAlasztani harmat Ugy, hogy akivaasztottak kdzil barmely ketté dsszege irraciondis?

3. Az ABCD konvex négyszog nem trapéz. Az AB és CD oldal egyenesek metszéspontja E, a
BC és DA oldalegyenesek metszéspontja F Ugy, hogy B az AE, D pedig az AF szakasz belso
pontja. Igazoljuk, hogy ABCD akkor és csak akkor érinténégyszdg, ha EA — AF = EC — CF.

4. (10) Igazoljuk, hogy haaz ABCD négyszdg érinténégyszog, akkor az ABC és

ADC haromszdgekbe irt korok érintik egymast!

(11) Az ABCD hurnégyszog étl6inak metszéspontjét jeldlje E. Az E pontot a hirnégyszég
oldalegyeneseire tikrozve kapjuk aK, L, M, N pontokat. Bizonyitsuk be, hogy KLMN
érinténégyszog.

(12) Egy négyszogbe négy kort irtunk oly médon, hogy mindegyik pontosan két masik kort
érint kivilrél, s mindegyik érinti anégyszog két szomszédos oldalét is. Mutassuk meg, hogy
ha a négyszog érinténégyszog, akkor valamely két szemkozti kor sugara megegyezik!

5. Urquhart tétel: Az ABCD konvex négyszdg nem trapéz. Az AB és CD ol dalegyenesek
metszéspontja E, a BC és DA oldalegyenesek metszéspontja F Ugy, hogy B az AE, D pedig az
AF szakasz belsé pontja. Mutassuk meg, hogy ha az ABC és az ADC haromszog kertlete
ugyanakkora, akkor az AEC és AFC haromszogek kerlilete is ugyanakkora.

Rendelkezésre all6 id6 150 perc. 2016. aprilis 21.

J6 munkat!



