Oktassunk vagy buktassunk Majoros Maria 2008. szeptember
Konnyebb-e a kdzépszintii ... L.

Konnyebb-a a kozépszintii érettségi
a régi hazi érettségi vizsganal?
I.

frta: dr. Majoros Maria

2004-ben valtozott meg az érettségi vizsga rendszere. 2003-ban utolsé alkalommal
valaszthattak a gyerekek, hogy hazi érettségi vizsgat tesznek, vagy koOzponti érettségit
valasztanak. 2004-t0] bevezettiik a kétszintli érettségi rendszerét. Azota allando vita targyat
képezi, hogy a kozépszintii vizsgan soha nem latott igénytelen szdmonkérés torténik. Ezeket a
kijelentéseket én mindig olyan kdrnyezetben hallottam, amikor az allitast egyetlen kiragadott
feladattal timasztottak ald. Az idei érettségi ilyen elhiresiilt feladata a kdvetkezo volt:

Ha fél kilogramm narancs 75 Ft-ba keriil, akkor hany kilogramm narancsot kapunk
300 Ft-ért?

A majusi érettségi utan egy-két alkalommal olyan TV csatornara tévedtem, ahol
gyaszos arci szakemberek a konnyeikkel kiizdve temették az oktatas régi szinvonalat, és
érvként mindig ez az egyetlen példa hangzott el.

Nemrég a kezembe keriilt Gerdcs Laszld cikke, amiben az emelt szintli érettségivel
kapcsolatos elemzésében kifejt néhany olyan éltaldnos igazsadgot, amivel mélyen egyetértek.

,,Sokszor kérdezik télem, miért kell nekiink olyan "borzalmas" dolgokkal
traktalni a fiatalsagot, mint példaul a logaritmus azonossagai vagy a
koszinusztétel, netan a csonka gula térfogata stb., hiszen a gyerekek nagy
tobbségének minderre soha az életben nem lesz sziiksége?.....

..... mindezeket a dolgokat nem azért tanitjuk, mert valaha is hasznalni
fogja oket a diak, hanem azért, mert mikézben a tanulok agyaban végigvonul az
a gondolkoddsi lépéssorozat, mig a megertés, a felfedezés, az alkalmazas
kiilonbozo szintjei ondlloan beépiilnek gondolkodasanak strukturajaba, addig
olyan fejlodésen, csiszoltsagon megy keresztiil a gondolkodasanak képessége
(amit persze maga a didk sem vesz észre), hogy a folyamat végén (az érettségi
vizsga tajékan) valoban tiszta fejjel, logikusan, fegyelmezetten gondolkodo
ember valik (valhat) belole. S barhova is keriil az életben a didak, ezekre a
képességekre mindeniitt ohatatlanul nagy sziiksége lesz, e képességeket
mindeniitt nagy haszonnal tudja majd alkalmazni leendé munkahelyein.”

Valdban, a matematikaoktatas egyik legfontosabb eredménye az értelmes gondolkodas
kialakitasa. Télem is meg szoktdk kérdezni a gyerekek, mi értelme van bizonyos matematikai
ismeretek elsajatitasanak, amikor kicsi a valoszinlisége, hogy példaul orvosként valaha is
hasznalnd azokat valaki. Azt szoktam mondani, hogy orvosként van csak igazan sziikség
példaul a tobb feltétel egyszerre torténd figyelembe vételére — amit példaul egyenletek
megoldashalmazdnak a megkeresésével, fliggvények értelmezési tartomanyanak a
meghatarozasaval, vagy Osszetett geometriai problémak feltételrendszereinek Gsszevetésével
lehet megtanulni — vagy a halmazszemléleti gondolkodasra, amikor példaul tiinetek alapjan
kell egy betegséget diagnosztizalni. Rengeteg példat lehetne sorolni az ¢let barmely
teriiletérél. Tudomasul kell venniink, hogy a matematika tanitdsdnak az ismeretek
kozvetitésén messze tulmutatd hatdsa a gondolkodas kimtivelése.
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Pontosan ezért matematikatanarként nagyon zavarnak az olyan feliiletes allitasok,
amelyek nem az egészet hasonlitjak Ossze, hanem egy érvet éppen alatamasztod partikularis
elemmel azonositjak a teljes problémat.

Ugy gondolom, ha megalapozott szakmai kovetkeztetést szeretnénk levonni a jelenlegi
érettségivel kapcsolatban, akkor legalabb egy teljes feladatsort kellene dsszehasonlitanunk a
régi tipust hazi érettségi egy teljes feladatsoraval. Persze ez az 6sszehasonlitas sem tekinthetd
teljesnek olyan szempontbol, hogy az egyes évek feladatsorainak nehézségi szintje eltérd.
Ugyanakkor ez az eltérés nem olyan nagy, hogy mas feladatsorok 6sszehasonlitdsa a 1ényeget
tekintve mas kovetkeztetést eredményezne.

Az egyszerliség kedvéért az 0sszehasonlitashoz a két utolso vizsga feladatsorait vettem
alapul, tehat a 2003. év hazi érettségijének feladatsorat fogom 6sszehasonlitani a 2008. méjusi
kozépszintli érettségi feladataival.

2003. hazi érettségi vizsga (180 perc) 2008. kozépszintii érettségi vizsga

I. rész (45 perc)

1. Adjamega }—%;—é[ nyilt intervallum

két kiilonb6zo6 elemét!
2 pont

2. Egy 7-tagh tarsasdgban mindenki
mindenkivel egyszer kezet fogott. Hany
kézfogas tortént?

2 pont

3. Péter egy 100-nal nem nagyobb pozitiv
egész szamra gondolt. Ezen kiviil azt is
megmondta Palnak, hogy a gondolt szam
20-szal oszthato.

Mekkora valdszintiséggel talalja ki Pal
elsére a gondolt szamot, ha jol tudja a
matematikat?

2 pont

4. Ha fél kilogramm narancs 75 Ft-ba kertil,
akkor hany kilogramm narancsot kapunk
300 Ft-ért?

2 pont

5. Adja meg a val6s szamok halmazan

értelmezett x— x° — 5x masodfoku
fliggvény zérushelyeit! Szamitsa ki a
fliggvény helyettesitési értékét az 1,2
helyen!

3 pont

6. Az ABCD négyzet kozéppontja K, az AB
oldal felezépontja F. Legyen a = KA ¢és
b = KB . Fejezze ki az a és b vektorok
segitségével a KF' vektort!
2 pont

7. Adja meg az alabbi allitasok
igazsagértékét (igaz vagy hamis), majd
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dontse el, hogy a

b) és a c) jelt allitasok koziil melyik az a)
jelt allitds megforditasa!

a) Ha az ABCD négyszdog téglalap, akkor
atloi felezik egymast.

b) Ha az ABCD négyszog atloi felezik
egymast, akkor ez a négyszog téglalap.

¢) Ha az ABCD négyszog nem téglalap,
akkor 4tl6i nem felezik egymast.

4 pont

Irja fel két egész szam hanyadosaként a
2 . . ot AL A
2+ 3 szam reciprokanak értékeét!

2 pont

Mennyi az f(x) = —|x| +10

(xe R) fiiggvény legnagyobb értéke, és
hol veszi fel ezt az értéket?

2 pont

10.

Egy szamtani sorozat elso tagja —3,
differencidja —17. Szamitsa ki a sorozat
100-adik tagjat! Szamitasat részletezze!
3 pont

11.

X+8

x? +8x

algebrai tortet! Tudjuk, hogy x ¢ {— 8;0}
2 pont

Egyszerlsitse az

12.

Egy forditdiroda angol és német forditast
vallal. Az iroddban 50 fordit6 dolgozik,
akiknek 70%-a angol nyelven, 50%-a
német nyelven fordit.

Hany fordité dolgozik mindkét nyelven?
Vélaszat indokolja!

4 pont

(1) Oldja meg a kovetkezd egyenletrendszert
a
-3 <x <0, 0<y < 6 szamhalmazon!

3x+2y=1
7x + 5y =4 (Fgy. 620.)
8 pont

(5) Mely valds szamokra értelmezhetd az
a)

b)

kifejezés? (Fgy. 1601.)

9 pont

(6) Mekkorak a haromszog szogei, ha a
masodik 10 fokkal nagyobb az els6
kétszeresénél, a harmadik pedig 30 fokkal
kisebb a masodiknal? (Fgy. 1206.)

9 pont
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I1. rész (135 perc)

A

13. Oldja meg a valos szamok halmazan a
kovetkezd egyenleteket!

a) lg(x +15)* —1g(3x +5)=1g20

b) 25" =5.5%
6+6=12pont

14. Adott a koordinata-rendszerben az

A(9;—8) kozéppontu, 10 egység sugara
kor.

a) Szamitsa ki az y = —16 egyenleti
egyenes ¢és a kor kozds pontjainak
koordinatait!

b) irja fel a kor P(l ;—2) pontjaban
htizhato érintdjének egyenletét!
Adja meg ennek az érintének az
iranytangensét (meredekségét)!
8+4=12pont

15.Az 1,2, 3,4, 5, 6 szamjegyek
felhasznaldsaval 6tjegyli szamokat
készitiink az 0sszes

lehetséges modon (egy szamjegyet
tobbszor is felhasznalhatunk). Ezek
kozott hany

olyan szdm van,

a) amely 6t azonos szdmjegybdl all;
b) amelyik paros;

¢) amelyik 4-gyel oszthatd?
3+4+5=12pont

(2) A téglalap két oldala koziil az egyik 3
dm-rel nagyobb, mint a mésik. Az 4tl6 6 dm-
rel kisebb, mint a félkeriilet. Allapitsa meg az
oldalak hosszusagat! (Fgy. 1830.)

12 pont

B

(4) Egy 10 cm sugaru gémb koré olyan
csonkakupot irunk, amelynek alkotoja 70
fokos szoget zar be az alaplappal. Mekkora a
csonkakup felszine? (Fgy. 2747.)

16 pont

16. Egy facolop egyik végét csonka kiup
alaktra, masik végét forgaskup alaktra
formaltak.

(Igy egy forgastestet kaptunk.) A
kozépso, forgashenger alakt rész hossza
60 cm és

atmérdje 12 cm. A csonka kup alaku rész
magassaga 4 cm, a csonka kup feddlapja
pedig 8 cm atmérdjii. Az elkésziilt colop
teljes hossza 80 cm.

a) Hany m3 fara volt sziikség 5000 darab
colop gyartasdhoz, ha a gyartaskor a
felhasznalt alapanyag 18%-a a hulladék?
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(Vélaszat egész ms-re kerekitve adja
meg!)

Az elkésziilt colopok feliiletét vékony
lakkréteggel vonjak be.

b) Hany mo feliiletet kell belakkozni, ha
5000 colopot gyartottak?

(Valaszat egész mo-re kerekitve adja
meg!)

8+9=17pont

(3) Egy mértani sorozat elsé harom tagjanak
a szorzata 216. Ha a harmadik szamot 3-mal
csokkentjiik, egy szamtani sorozat els6
harom tagjat kapjuk. Hatarozza meg a
mértani sorozatot! (Fgy. 2594.)

16 pont

17. A Kis csalad 700 000 Ft megtakaritott

pénzét éves lekotésti takarékban helyezte
elaz 4

Bankban, kamatos kamatra. A pénz két
évig kamatozott, évi 6%-os kamatos
kamattal.

(A kamatlab tehat ebben a bankban 6%
volt.)

a) Legfeljebb mekkora 6sszeget vehettek
fel a két év elteltével, ha a kamatlab a két
év soran nem valtozott?

A Nagy csalad a B Bankban 800 000 Ft-
ot helyezett el, szintén két évre, kamatos
kamatra.

b) Hany szazalékos volt a B Bankban az
elsd év folyaman a kamatlab, ha a bank
ezt

a kamatlabat a masodik évre 3%-kal
novelte, és igy a masodik év végén a
Nagy

csalad 907 200 Ft-ot vehetett fel?

¢) A Nagy csalad a bankbol felvett 907
200 Ft-ért kiilonféle tartos fogyasztasi
cikkeket vasarolt. Hany forintot kellett
volna fizetnilik ugyanezekért a
fogyasztasi cikkekért két évvel korabban,
ha a vasarolt termékek ara az eltelt két
¢év soran csak a 4%-os atlagos éves
inflacionak megfelelden valtozott?

(A 4%-os atlagos éves inflacio
szemléletesen azt jelenti, hogy az el6z6
évben

100 Ft-ért vasarolt javakért idén 104 Ft-ot
kell fizetni.)

3+10+4 =17 pont

18.

Egy szerencsejaték a kovetkezéképpen
zajlik:

A jatékos befizet 7 forintot, ezutan a
jatékvezetd feldob egy szabalyos
dobokockat. A

dobas eredményének ismeretében a
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jatékos abbahagyhatja a jatékot; ez
esetben annyi Ft-ot kap, amennyi a
dobott szam volt. Donthet azonban ugy
is, hogy nem kéri a dobott szamnak
megfeleld pénzt, hanem ujabb 7 forintért
még egy dobast kér. A jatékvezetd ekkor
ujra feldobja a kockat. A két dobas
eredményének ismeretében annyi forintot
fizet ki a jatékosnak, amennyi az els6 és a
masodik dobas eredményének szorzata.
Ezzel a jaték véget ér.

Zs6fi gy dont, hogy ha 3-nal kisebb az
els6 dobas eredménye, akkor abbahagyja,
kiilonben pedig folytatja a jatékot.

a) Mennyi annak a valdsziniisége, hogy
Zs6fi tovabb jatszik?

b) Zsofi jatékanak megkezdése eldtt
szamitsuk ki, mekkora valoszintiséggel
fizet majd neki a jatékvezetd pontosan 12
forintot?

Barnabés ugy dont, hogy mindenképpen
két dobast kér majd. Attekinti a két dobas
utani lehetséges egyenlegeket: a neki
kifizetett és az 4ltala befizetett pénz
kiilonbségét.

¢) Irja be a tablazat iires mezdibe a két
dobés utani egyenlegeket!

d) Mekkora annak a valoszinlisége, hogy
Barnabas egy (két dobasbdl allo)
jatszmaban nyer?

4+6+4+3=17pont

(7) A régi tipusu €rettséginek volt egy olyan feladata, amire fel lehetett késziilni azzal, hogy
elére megadott elméleti tételekbdl valasztottak. 2003-ban ez a 22. tétel volt:
Bizonyitsa be a masodfoku egyenlet gyokei és egyiitthatoi kozotti osszefiiggéseket! (Fgy. 22.)

Mielott ratérnénk a két érettségi részletes tartalmi 0sszehasonlitasara, vizsgaljuk meg a
feladatsorokat egy nagyon gyakran elhangz6 érv szempontjabol.

Az érv, ami mindig elhangzik, ha valaki birdlja a kdzépszintli érettségi szinvonalat,
hogy egy nyolcadikos gyerek is le tud vizsgdzni, tehat szinte folosleges, hogy a gyerekek
elvégezzék a kozépiskolat. A lehetséges eredményeket 3 szinten probalom elképzelni:

e Ertelmes nyolcadikos tanul6
e Atlagos matematikai képességekkel rendelkezé nyolcadikos gyerek
e (Gyenge eredményeket mutato gyerek

Ha ranéziink a feladatsorokra, akkor azt latjuk, hogy a régi érettségi 3 feladatat tudta
volna egy nyolcadikos gyerek megoldani:
(1) 620. két ismeretlenes egyenletrendszer megoldasa
(2) 1830. Pitagorasz tétel alkalmazéasa utan hianyos masodfoku egyenletre vezet a
megoldas, amit kiemelésre épiild szorzattd alakitassal ki lehet szdmolni
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(6) 1206. a haromszog belsd szogeinek Osszefliggését hasznalo szoveges egyenlet
megoldasa
Egy értelmes nyolcadik osztalyos gyerek minimum 29 pontot tudott volna szerezni. Ha
hozzavessziik, hogy a sorozatokrol is hallanak a gyerekek az altalanos iskola befejezéséig,
akkor egy értelmes gyerek a sorozatos feladat megoldasanal is tudott volna részpontszamot
szerezni. Miutan az eredmények kis szamok, ezért a probalgatdssal torténd megoldasnak is
van esélye.

e Tehat egy értelmes nyolcadikos gyerek legalabb egy erds kozepes osztalyzatot tudott
volna szerezni.

e Egy altagos képességli gyerek is leérettségizne.

e Egy gyenge tanuld feltételezésem szerint elég kevés pontot tudna szerezni, mert
mindenhol algebrahoz kotott szimbolikus gondolkodésra van sziikség.

Nézziik meg a majusi kdzépszintli feladatsort. A sok feladat miatt az attekinthetdséget
javitja, ha tablazatba foglaljuk a 17 feladat — a fenti szempont alapjan torténd — elemzését.

A feladat Nyolcadik J6 képességii 8. | Atlagos Gyenge
sorszama osztalyig osztalyos képességii képességii
tanitott téma gyerek varhaté | gyerek varhaté | gyerek varhato
eredménye eredménye eredménye
Lrész

1. Igen 2 2 ?

2. Igen 2 2 ?

3. Igen 2 2 ?

4. Igen 2 2 2

5. Részben ? 0 0

6. Nem 0 0 0

7. Igen 4 2-4 ?

8. Igen 2 2 ?

0. Részben 2 ? 0

10. Részben ? 0 0

11. Igen 2 ? ?

12. Igen 4 3-4 ?

II. rész
A

13. Nem 0 0 0

14. Nem 0 0 0

15. Részben 7-12 ? 0

B

16. Nem 0 0 0

17. Részben 7 3 0

18. Részben 10-17 4-10 ?

A spirdlis felépités miatt egy téma tobbszor is eléfordul, de minden egyes 1j
eléfordulasnal bonyolultabb €s §sszetettebb forméaban: ezt a ,,részben” jeldli.

Egy j6 képességli nyolcadik osztalyos gyerek szerintem tehat minimum 46 maximum
58-60 pontot tud megszerezni. Ha Osszevetjik a régebbi tipust érettségivel, akkor azt
tapasztaljuk, hogy egy jo képességli gyerek nagyjabdl hasonld eredményt tud elérni, mint amit
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a régi tipusu érettségivel tudott volna produkalni. Egy atlagos képességii gyerek eredménye
varhatdan egy éppen elégséges teljesitmény. Ez is szinte teljesen megegyezik a 2004. elotti
vizsgan kimutathato eredménnyel. Es itt sem tudunk joslisokba bocsatkozni a gyenge
képességii gyerekek varhato eredményét illetéen. Ok feltételezhetden megbuknéanak.

Nagyon fontos megjegyzésnek tartom, hogy amikor itt nyolcadik osztalyos
gyerekekrdl beszéliink, akkor nem a szerkezetvaltd gimnaziumok nyolcadik évfolyamara
gondolok. Es nem olyan altalanos iskolasokra, akik a matematikat emelt 6raszamban tanuljak,
vagy egy kiemelt helyzetii iskola, példaul gyakorlodiskola tanuloi.

Abbol a szempontbdl tehat, hogy egy atlagos altalanos iskola tanuléi milyen
teljesitményt érnének el az j illetve a régi tipust érettségin, az dsszehasonlitas azt mutatja,
hogy nem kiilonbdzik a két vizsga szintje.

A kovetkezd tanulmanyban a két érettségin kitlizott feladatokat olyan szempontbol
fogom Osszehasonlitani, hogy milyen matematikai ismereteket feltételez a sikeres teljesités.

Irodalomjegyzék

Gerdcs Laszlo: Quo vadis, matematikaoktatas? - avagy egy szamtantanar skrupulusai
Népszava 2007. 06. 09.
vagy a neten: http://www.komal.hu/hirek/vegyes/gerocslaszlo-quovadis.h.shtml

A 2008. évi kdzépszintl érettségi feladatai:
hitp.//www.okm.gov.hu/letolt/okev/doc/erettsegi 2008/k_mat_08maj fl.pdf
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