1. Tegyiik fel, hogy p és ¢ pozitiv egészek, tovabba p > ¢. Bizonyitsuk be, hogy az 1 + V2
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kozé esik.
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Megoldas. Legyen — = r. Ekkor =v -1~ T ahol r 1-nél nagyobb raciondlis
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szam.

Tovabbi atalakitasokkal
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kozé esik.

Tehat elegend$ belatni, hogy az 1 + V2az 1+ (r—1)ésaz 1+

r—

kozé esik.

Ez pontosan akkor igaz, ha a V2azr—1ésa
7" —_—

pozitiv szdmok mértani kdzepe pontosan V2, és

Ez pedig igaz, mert az r — 1 és a 1
r—

két szdm mértani kdzepe nyilvan a két szam kozott van. Az is teljesiil, hogy » — 1 # 1
r —

mert r — 1 raciondlis, v/2 pedig irraciondlis.

2 pont

2 pont

1 pont

2 pont

Osszesen: 7 pont





