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Valosziniisegszamitas a hat évfolyamos, specidlis matematika tagozat tantervében

Az a. pont alatt osztalyonként sorra vessziik az egyes témakdoroket.

A b. pontban réviden, tomoren jellemezziik az adott témakorhoz tartozo tananyagot, megjel6lve, hogy a szdban forgd
tananyagrészben mi a "torzsanyag" és "kiegészitd anyag". Egyszerliség kedvéért csak a kiegészitd anyagot tessziik
szogletes zardjelbe.

A c. pontok az adott témakorhoz tartozo fogalmakat, a d. pontok a tételeket, osszefiiggéseket, az e. pontok pedig
azokat az eljarasokat, algoritmusokat soroljak fel, amelyek a kovetelményekben szerepelnek.

Az f. pont részletesebb utmutatast ad arra, hogy a kovetelmények pontosabb értelmezését segitse, mélységét tisztazza.

A 0. pont esetenként a mas targyakkal vald kapcsolatra utal.

Valészintiségszamitas, statisztika 10 ora

Els6 ismerkedés a valdszinliség fogalmaval; egyszer(i kisérletek, jatékok elemzése kapcsan. Statisztikai adatok
lejegyzése, grafikonok olvasasa.

A valoszinliség szemléletes fogalma.

Kisérletek eredményének megfigyelése, az adatok lejegyzése és értékelése; egyszerii, példaul kockadobassal
kapcsolatos jatékok elemzése. A kisérleti adatok szemléltetése grafikonon.

Példaul: Andras és Béla felvaltva dobnak két kockaval. Andras nyer, ha a dobott pontok GsSzege 6, 7 vagy 8,
egyébként Béla. Kinek van nagyobb esélye arra, hogy nyer?

Valésziniiségszamitas, statisztika 10 6ra

A kombinatorikus moédszerekkel megoldhatd konkrét valésziniiségszamitasi feladatok egyszerii esetei. Atlag,
median, modusz.

Események; lehetetlen, biztos esemény; komplementer esemény. Miiveletek események kozott (szemléletesen).
Gyakorisag, relativ gyakorisag. n szam mediansa, atlaga. A valdszinliség intuitiv fogalmanak megvilagitasa
"meglepd" végeredményii, egyszerii feladatokkal (pl. harom korong).

n szam mediansanak meghatarozasa.

P(A+B) = P(A) + P(B) - P(AB) konkrét feladatokban (vo. szita 8.1.-ben). Valdszintiségi feladatok megoldasa
komplementer esemény valdszinliségének kiszamolasaval (pl. mennyi a valdszinlisége, hogy egy autérendszamban
szerepel 1-es). "Meglepd" eredményii feladatok (pl. minek nagyobb a valosziniisége, hogy 7-et, vagy hogy 6-ot
dobunk két kockaval; harom korong, stb.). Kockadobassal, pénzdobassal kapcsolatos egyszerli események
valoszinliségének meghatarozasa Osszeszamlalassal, fagraf segitségével.

PL.: minek nagyobb a valdsziniisége: hat kockaval legalabb egy hatost dobunk vagy tizenkét kockaval legalabb két
hatost? Egyszeri statisztikai adatok elemzése, kovetkeztetések megfogalmazasa (pl. betistatisztika).

Valésziniiségszamitas, statisztika 20 éra
A klasszikus valdszintiségi modell; egyszerti eloszlasok.

Elemi események, klasszikus valdszinliségi modell. Eseménytér. (Diszkrét valdszintiségi valtozo. Binomidlis
eloszlas, hipergeometrikus eloszlas. Varhatd érték elokészitése. A valoszinliség, mint "nem tuddsunk mértéke":
miért és hogyan valtozik annak valosziniisége, hogy a masodik kartya piros, ha az elsét felforditom?

A varhat6 érték tulajdonsdgai; a varhato értéket nem feltétleniil veszi fel a valdsziniiségi valtozo. Konkrét
eloszlasokban annak igazolésa, hogy valoban eloszlasrol van szo.

A modellezés, mint matematikai tevékenység. Modellezés egyszertibb esetekben. Egyszertibb paraméterek esetén a
binomialis és, hipergeometrikus eloszlas varhatd értékének kiszamitdsa. Mikor van, mikor nincs szimmetria;
kombinatorikus és szimmetrian alapuld feladatok megoldasa.
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Valosziniisegszamitas a hat évfolyamos, specidlis matematika tagozat tantervében

Kockadobassal, pénzdobassal, valoszintiségi jatékokkal kapcsolatos Osszetett feladatok. Melyik a "jobb" tipp (pl.
lottonal: ha az 1, 2, 3, 4, 5-re tippelek, ha az 1, 3, 5, 7, 9-re tippelek, ha a 2, 25, 34, 76, 85-re tippelek, ha egy
véletlenszerlien valasztottra tippelek?). Példak arra, hogy jol kell kérdezni (pl. ha 1-tél 6-ig, 10-ig véletlenszeriien
valasztott szamrol akarom megtudni, hogy paros-e, lasd "Ismerkedés a véletlennel").

A val6szintliség biologiai alkalmazasai.

Valészintiségszamitas, statisztika 20 6ra
Varhato érték. Legvaloszinlibb érték. A jatékelmélet elemei.

Feltételes valoszintiség. Geometriai [és negativ binomialis] eloszlas. Varhato érték. Eloszlas legvaloszinlibb értéke.
Szoras konkrét feladatokon. A jatékelmélet elemei (2x2-es jatékoknal), a "legjobb sratégia" fogalma, mit
koveteliink tdle.

értéke. A varhato értéktdl valo eltérés 0. A varhatd értékek Osszeadodnak [a bizonyitas fakultativ]. A 2x2-es

jatéknak mindig van "legjobb stratégiaja".

A feltételes valosziniiség alkalmazasa feladatokban. Szimmetria-meggondolasok alkalmazasa a varhato érték
kiszamitasanal, pl. a lotton kihtzott szamok koziil a kdzépso [vagy pl. a 2.] varhato értéke. Az ismert eloszlasok
alkalmazasa konkrét feladatokban. A 2x2-es jaték elemzése [tobb dimenzids jatékok egyszeriibb eseteinek
elemzése].

A varhato érték kiszamitasa az ismert eloszlasoknal és mas feladatokban. "Ferde foci", egyszerli bolyongasi
feladatok.

Valésziniiségszamitas, statisztika 20 éra
A geometriai valosziniiség. Bayes-tétel. [Markov-lancok.] Szoras.

A geometriai valoszinliség (integral nélkiil). Teljes eseményrendszer. [Véges allapoti Markov-lancok. A, az egyes
allapotokhoz tartozo valdsziniiség jelentése.] Szoras.

Teljes valosziniiség tétele; Bayes-tétel. [A Markov-lancokhoz tartoz6 linearis egyenletrendszerek. A Markov-lancok
valoszinliségei és varhato 1épésszamai.] Az ismert eloszlasok szorasa.

Feladatok megoldasa a teljes valdsziniiség tételével és Bayes-tétellel (annak tisztazasa, hogy miért nem lehet
egyszeriibben). [Markov-lancok felirasa (az allapotok jo valasztasa) és a megfeleld valoszinliségek kiszamitasa.]
Bolyongasi feladatok megoldasa. A varhatd érték felhasznalasa pozitiv értékii valdsziniiségi valtozonal a
valoszinliség becslésére (a nagy szamok torvényének elokészitése). Geometriai valdszinliséggel megoldhato
feladatok.

Valésziniiségszamitas, statisztika 20 éra

A nagy szamok torvénye; Markov-egyenlétlenség. Ismétlés.

A nagy szamok torvényének jelentése. [Folytonos eloszlasok.] [Geometriai eloszlasok integrallal.] A valoszinliség
egyszeri fogalmainak ismétlése (kombinatorikus modszerek valdszinliségek kiszamitasanal, klasszikus

valoszinliségi modell, valtozo, egyszer eloszlasok).

Markov-egyenl6tlenség. A nagy szamok torvénye. Ismétlés: a valoszinliség tulajdonsagai, a, mint az az érték,
amelytol legkisebb a négyzetes eltérés, szoras; az egyszerl varhato értékek és szorasok.

Valészintiség becslése a szoras segitségével. Szimmetria megfontolasok és kombinatorikus modszerek alkalmazasa
a valoszintliség kiszdmitasara. Visszatevéses €s visszatevés nélkiili feladatok. (Ismétlés.)

[Integral felhasznalasa a valoszinliségszamitasban. ]
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