Fazekas tehetséggondozé szakkor, 10. osztaly, Addm Réka 2025. december 4.

9. szakkor

6.2. feladat: Egy kor metszi egy adott O cstcsu (a < 180°) szog szarait, egyiket az A és B,
masikat a C' és D pontban. (Az A pont O és B kozott, a C pont O és D kozott van.) Az adott
sz0g felezGje a kort az M és az N pontban metszi. (O-hoz az M van kozelebb.) Bizonyitsuk be,
hogy az AM iv és az N D 1iv Osszege egyenl$ az MC' iv és a BN iv 6sszegével (a szébanforgd
négy iv az a szérai kozott van)!

7.1. feladat: Egy osztdly tanul6i névsor szerint allnak egyenes sorban. A testnevelés tanar
szeretné mihamarabb nagysag szerinti sorba allitani 6ket. Ehhez a kovetkezot eszeli ki: kijelol
parokat 1gy, hogy minden tanuld legfeljebb egy parban szerepel. Sipszéra ezek a parok helyet
cserélnek. Ezutdn ismét kijelol parokat (megint mindenki legfeljebb egy parban szerepel), akik
ujabb sipszéra helyet cserélnek. Ezt addig folytatja, amig nagysag szerinti sorba nem rendezte
6ket. Szeretné a legkevesebb sipszdval elérni ezt. Segitstink neki! Feltessziik, hogy latja a
nagysag szerinti sorrendet.

7.2. feladat: Az osztdly most moziba megy. Egy sorba szdl a jegyiik, egyméas mellé. Mindenki
el is megy a moziba, de egyesével, véletlen sorrendben érkeznek. Ahogy megjonnek, mindenki
leiil az elso iires székre, fliggetlentl attél, hogy hova szél a jegye. (Az elsének érkezd az elsé
helyre, stb.) Amikor méar mindenki letilt, az utolsé helyen tilének eszébe jut, hogy & mégis ott
szeretne iilni, ahova a jegye sz6l. Megnézi, hova szol, és ha épp ott iil, akkor nem tesz semmit.
Ha nem oda szo6l, akkor felallitja azt, aki a helyén iil és helyet foglal. Akit felallitott, az most
mar maga is oda akar iilni, ahova a jegye szél. Két eset van: vagy épp az tires helyre szol a
jegye, akkor leiil oda, vagy foglalt a helye, akkor felallitja az ott iilot, és leiil a helyére. Ez
folytatodik, amig ahhoz nem érnek, akinek a jegye a még iires helyre szél. O is leiil a helyére és
kezdodhet az eléadas. Mennyi a valoszintisége, hogy az elsé helyen iilonek nem kell felallnia?

8.1. feladat: Oldjuk meg az alabbi egyenletet a valds szamok halmazan!

V322 + 6z + 7+ Vb22 4 10z + 14 =4 — 22 — 2
8.2. feladat: Igaz-e, hogy tetszoleges hétponti egyszerli graf vagy komplementer tartalmaz
haromszoget?

8.3. feladat: Mutassuk meg, hogy tetszoleges tizpontu egyszerii graf tartalmaz haromszoget,
vagy komplementere teljes négyszoget!

8.4. feladat: Oldjuk meg a valés szamok legb6vebb részhalmazan.
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9.1. feladat: Egy gulyaban két falu 65 tehene legel: vorosek, fehérek, feketék, és tarkak.
[gazoljuk, hogy ha nincs 6t kiilonbo6z6 kori, azonos szinli tehén a gulyaban, akkor taldlhato
harom azonos szinti és egyidés tehén ugyanabbdl a falubdl!

9.2. feladat: Bizonyisd be, hogy:
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9.3. feladat: Van-e olyan a és b irracondlis szam, amire igaz: a” irracionélis?



