Fazekas tehetséggondozé szakkor, 10. osztaly, Addm Réka 2026. februar 19.

15. szakkor

13.1. feladat: Bizonyitsuk be, hogy ha egy trapéz két alapja a és b hosszisagu, akkor annak
az alapokkal parhuzamos szakasznak a hossza, amelyik:

a) két hasonld trapézra bontja az eredetit
b) keresztillmegy az atlok metszéspontjan

c) felezi a trapéz teriiletét

ebben a sorrendben megegyezik a és b mértani, harmonikus és négyzetes kozepével.

14.2. feladat: Egy 8 x 8-as tablazatba szadmokat {runk, minden sarokba 0-t. Tudjuk, hogy
Egyik szam sam nagyobb a vele élszomszédos mezokbe irt szamok szamtani kozepénél. Milyen
szamok kertilhettek a maradék 60 mezobe?

14.3. feladat:

a) Adott keriilet6 téglalapok koziil melyknek a legnagyobb a tertilete?

b) Egy 10 cm oldald négyzet alakt kartonpapirbdl dobozt akarunk hajtogatni dgy, hogy
a sarkokbdl egyforma kis négyzeteket vagunk ki. Mekkora legyen a kivagott négyzetek
oldala, hogy a lehet6 legnagyobb térfogatii dobozt kapjuk a hajtogatas utan?

14.4. feladat:
a) Bizonyitsuk be, hogy a? + b? + ¢* > ab + bc + ca
b) Legyenek az a, b, ¢ pozitiv szamok, melyekre % + % + % > a + b+ c. Bizonyitsuk be, hogy

a+b+ x> 3abe.

14.5. feladat: Egy koron kijeloliink 2022 kiillonb6z6 pontot, és mindegyikhez hozzarendeliink
egy egész szamot ugy, hogy mindegyik nagyobb, mint az éramutato jarasaval ellentétes iranyban
az 0t megel6z6 két szam Osszege. Mennyi lehet a pontokhoz rendelt pozitiv egészek szamanak
maximuma?’

15.1. feladat: A malom egy Oxiszon is népszerii kétszemélyes jaték, melynek a tablija az
eredeti malom jatk tablaval egyezik meg. Most egyediil jatszunk vele: a fekete pontokra minél
tobb egyszinli korongot szeretnénk felrakni tigy, hogy kozben ne alakuljon ki malom, azaz egyik
egyenes vonalon se legyen harom korong. Legfeljebb hany korongot lehet igy a tablara helyezni?

15.2. feladat: Egy haromszog mindegyik oldalan kijeloliink két-két pontot tgy, hogy a hat
pont egy olyan hatszog hat csticsa legyen, amelynek minden oldala egyenlo, és szemkozti oldalai
parhuzamosak. Bizonyitsuk be, hogy a hatszog kertilete nem lehet nagyobb, mint a haromszog
keriiletének a kétharmad része!

15.3. feladat: Az a, b, ¢, d pozitiv egész szdmokra teljesiil az ad = b* + be + ¢* egyenldség.
Bizonyitsuk be, a® + b* + ¢® + d? dsszetett szdm.



