Fazekas tehetséggondozé szakkor, 10. osztaly, Addm Réka 2026. marcius 19.

17. szakkor

14.2. feladat: Egy 8 x 8-as tablazatba szamokat irunk, minden sarokba 0-t. Tudjuk, hogy
Egyik szam sam nagyobb a vele élszomszédos mezokbe irt szamok szamtani kozepénél. Milyen
szamok kertilhettek a maradék 60 mezobe?

14.4. feladat:
a) Bizonyitsuk be, hogy a? + b? + ¢ > ab + bc + ca

b) Legyenek az a,b, ¢ pozitiv szaimok, melyekre é + % + % > a + b+ c. Bizonyitsuk be, hogy
a+ b+ c > 3abe.

14.5. feladat: Egy koron kijeloliink 2022 kiillonb6z6 pontot, és mindegyikhez hozzarendeliink
egy egész szamot ugy, hogy mindegyik nagyobb, mint az éramutato jarasaval ellentétes iranyban
az 0t megel6z6 két szam Osszege. Mennyi lehet a pontokhoz rendelt pozitiv egészek szamanak
maximuma?’

15.2. feladat: Egy haromszog mindegyik oldalan kijeloliink két-két pontot tgy, hogy a hat
pont egy olyan hatszog hat csticsa legyen, amelynek minden oldala egyenlo, és szemkozti oldalai
parhuzamosak. Bizonyitsuk be, hogy a hatszog keriilete nem lehet nagyobb, mint a haromszog
keriiletének a kétharmad része!

15.3. feladat: Az a, b, ¢, d pozitiv egész szdmokra teljesiil az ad = b* + be + ¢? egyenldség.
Bizonyitsuk be, a® + b* + ¢® + d? 6sszetett szdm.

16.1. feladat: Adott egy hegyesszog és a szarai kozott egy P pont. Szerkeszd meg azt a PQR
haromszoget, amelyiknek a kertilete minimélis, tovabba a () pont az egyik, az R pont pedig a
masik szogszarra illeszkedik!

16.2. feladat: Bizonyitsd be, hogy ha egy szabalyos haromszog belsejében vesziink egy P
pontot, akkor az oldalaktol vett tavolsagosszeg mindig allandé.

16.3. feladat: Egy ABC haromszog belsejében keressiik azt a P pontot, melynek az oldalaktol
vett tavolsdgosszege minimélis. Hol lehet ez a P pont, ha tudjuk, hogy a hdromszog minden
szoge kisebb, mint 120°7
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Feladatok

1. Hatarozzuk meg az Osszes olyan n pozitiv egész szamot, amelynek létezik harom olyan
a > b > c pozitiv osztdja, hogy

=, V-7, -7

is osztdja n-nek. (7 pont)

2. Az ABC hegyesszogli haromszogben AC' = BC és AB < AC. Az A cstucshoz tartozo
magassag talppontjat a BC' oldalon jeloljiik D-vel. Az AD egyenes az (A-t6l kilénbozd) E
pontban metszi a haromszog koriilirt korét, az AB oldal felezémerdlegese pedig az L pontban
metszi AD-t. A BL egyenes az AC' oldalt az M, az ABC haromszog koriilirt korét pedig az
N pontban metszi. Tovabba az EN egyenes és az AB oldal felezomerolegesének metszéspontja
7. Bizonyitsuk be, hogy MZ 1 BC. (7 pont)

3. Déniel gytimolessalatat készit. A salataba alma, banan, citrom, dinnye és eper kertilhet.
e Az alma, banan, dinnye és eper ara darabonként 1 fabatka;
e egy darab citrom ara 2 fabatka;

o dinnyébdl és eperbdl csak egy-egy darab van mar a zoldségesnél, mig almabol, bananbol
és citrombol tetszolegesen sok kaphato.

Déniel n fabatkényi (n pozitiv egész) pénzét teljesen elkoltve hanyféleképpen vasarolhat
gyimolcsot?
(Példdul ha n = 2, akkor 9-féleképpen vasarolhat, hiszen (az egyes gytimolesoket a kezdSbetii-
jukkel roviditve) a lehetéségek: AA, AB, AD, AE, BB, BD, BE, C, és DE.)
(7 pont)



