Szamelmélet gyongyszemek 2. (valogatas Dobos Sandor minikurzusanak feladataibél)

Matematika OKTV-feladatok

Szamelmélet: megoldasi modszerek

11. OKTV.2011.2.1. A pozitiv egész n szam osztoit nagysag szerint novekedve felirtuk,
az elso volt az 1. A sorrendben a hatodik lett a 35. Keressiik meg azt a legkisebb n értéket,
amire ezek teljesiilnek.

12. OKTV.2012.2.1. Bizonyitsuk be, ha egy pozitiv egész szam elsé és utolso jegvének
kiillonbsége 5. akkor e szam és jegveinek forditott sorrendjével felirt szam kiilonbsége
oszthatd 45-tel.

13. OKTV 2013.1.1. Melyek azok a pozitiv p és g primek, amelyekre a
p+q. p+¢. p+q. p+q
szamok mindegyike prim?

14. OKTV 2013.1.3. Hany olyan otjegyii tizes szamrendszerbeli pozitiv egész szam
van, melyben a jegyek szorzata 50-re végzodik?

15. OKTV 2013.2.1. Maximum hany egész szamot valaszthatunk ki a

J={n|]l <n<12l;n € Z}

halmazbdl gy, hogy koziilitkk barmely ketté relativ prim legyen, ha egyikiik sem lehet
prim?

16. OKTV 2014.2.4. Hatarozzuk meg, mely pozitiv egész a, b, ¢ szamokra teljesiil az
alabbi egyenlet:
al-b =a! 4+ b + ¢

17. OKTV 2015.1.3. A pozitiv egész szamok korében négy egymast kovetd paratlan
szam négyzetének az osszegét vizsgaljuk. Hany ilven szamnégyes van 1 és 100 kozott,
amelyeknél ez a négyzetosszeg 36-tal oszthat6?

18. OKTV 2015.2.1. Legyen n pozitiv egész szam és jelolje n!! az n-nél nem nagyobb,

vele azonos paritasi pozitiv egész szamok szorzatat. Igazoljuk, hogy 2016!! — 2015!! oszt-
hat6 2017-tel.

19. OKTV 2015.2.2. Mekkora lehet az r és y egész szamok szorzata, ha
(6x); + 4y = 508, és (6y)s — (2x)7 = 64,

ahol az m és k egész szamokra (m); értéke k-nak az m-hez legkozelebbi tobbese.

20. OKTV 2015.2.4. Hatarozzuk meg azokat a pozitiv p primszamokat, amelyekre az

alabbi tort értéke négyzetszam:
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