Fazekas tehetséggondozo szakkor, 9. osztaly, Addm Réka 2024. januar 29.

15. szakkor

A wvonal felett még meg nem beszélt feladatok taldlhatoak, a vonal alatt az uj feladatok.

11.4. feladat: Egy papiron nem latszik méas, csak egy derékszogii koordinatarendszer két tengelye, valamint a
(234, 1001) pont, és az az egyenes, ami atmegy ezen a ponton, és a koordindtatengelyekkel egyiitt egy egyenlészara
héromszog oldalegyeneseit alkotjak. Milyen siiri négyzethdlds papirt tudsz szerkeszteni, ha csak az eredetileg a
papiron levd egyenesekkel pdrhuzamos egyeneseket tudsz hizni, méar ismert pontokon keresztil? (MAr ismert pont
a papiron levé pont, illetve egyenesek metszéspontja, illetve barmilyen olyan pont, ami az altalad meghtzott

egyenesek metszéspontjaként &ll els.)

12.4. feladat: Egy virdgboltban hiromféle virdgot: rézsat, tulipant és gerberdt arulnak. Hanyféle a) 5 szélas
b) 7 szalas c¢) * 77 szilas csokrot lehet kottetni?

Két csokrot akkor tekintink egyformdnak, ha mindhdrom fajta viragbdl ugyanannyi szdal van benne. Nem kell
mindhdrom fajta virdgnak szerepelnie a csokorban.

12.5. feladat: Egy szigeten lovagok és bolondok élnek, a lovagok mindig igazat mondanak, a bolondok igazat vagy
hamisat is allitanak, ahogy éppen kedviik tartja. Vendégként érkeziink egy szigetre, ahol tudjuk, hogy 2024 lovag
és 1 bolond él. Bérkitsl megkérdezhetjiik barki mésra rdmutatva (kivéve énmagunkat, hiszen mi nem vagyunk
szigetlakdk), hogy milyen fajta ember a masik. Legaldbb hany kérdés kell ahhoz, hogy biztosan kitalaljuk, ki a
bolond?

13.1. feladat: a) Egy szilveszteri dsszejovetelen egy barati tarsasdgban mindenki mindenkivel koccintott.
Az 6sszes koccintas szamét négyzetre emelve éppen 2025-6t kapunk. Hany f6bdl all a tarsasag?

b)* Egy masik szilveszteri Osszejovetelen hatan vettek részt. Anna 4, Balin 3, Cili, Dénes és Ede 2,
Fanni pedig 1 embert ismert elozetesen. Hanyféle ismeretségi graf rajzolhato?

13.3. feladat: Tekintsiik a kobszdamok sorozatat: 1,8,27,64,125, ...

a) Ha a szomszédosak kiilonbségeit nézzik: 7,19,37,61 ... eddig csupa primszam. Mindig prim lesz?
b) Bizonyitsd be, hogy két szomszédos kobszam kiilonbsége sosem oszthatd 2-vel, 3-mal és 5-tel sem.

c) Két kobszam kiilonbsége primszam. Bizonyitsd be, hogy ez csak szomszédos kébszamokra lehetséges.
d) Két pozitiv kobszam Osszege lehet-e prim (az 1 + 1 = 2 dsszegen kivil)?

15.1. feladat: Hét barat kormérkoézéses teniszbajnoksagot rendez. Tudjuk hogy az egyes emberek altal
elért gyozelmek szamai a kovetkezok: 5, 5, 5, 2, 2, 1, 1. Fel tud-e ez a hét ember allni egy kérvonalra gy,
hogy mindenki legy6zte a jobb oldali szomszédjat?

15.2. feladat: A sik A, B, C pontjai mind az O-t6l egyenld tavolsagra helyezkednek el. A B pont az
AOC konvex szog belsejében van. Az AO, BO és CO szakaszokra, mint atmérckre irt K,, K, és K¢
korok tartomanyokra osztjak a sikot. Tekintsiik azt a T' véges tartoméanyt ezek koziil, melynek a B pont
a hataran van. Hatarozd meg a T teriiletének és az ABC hiromszog teriiletének az ardnyat!

15.3. feladat: Legyenek az a, b és ¢ olyan természetes szamok, melyekre a | 0%, b | ¢? és ¢ | a? teljesiil.
a) Van ilyen feltételekkel olyan a, b, ¢ szdimhdrmas, melyre nem igaz, hogy abc | (a + b+ ¢)8?

b) * Mutassuk meg, hogy minden a feltételt teljesité a, b, c szimharmasra abe | (a + b+ c¢)".
Megjegyzés: = |y azt jelenti, hogy x osztdja y-nak.



