Budapesti Altalanos Iskolasok Matematika Versenye
8. osztaly
2011 - 2012
Elss fordul 6
Javitas

1. Milyen egész szamok esetén lesz a (3x-2)(8+4x) kifejezés értéke
a., pozitiv
b., negativ
c., nulla?
M: Egy kéttényezds szorzat pontosan akkor pozitiv, ha tényezéi azonos el 6jeliiek, s akkor
negativ, ha kilonbozo eléjeliiek, s akkor 0, havalamelyik tényezé O.
3x-2 pozitiv, hax legaldbb 1, negativ, halegfeljebb 0O, s olyan egész szam nincs, amire 0
lenne.
8+4x pozitiv, hax legalabb -1, negativ, halegfeljebb -3, és 0, hax=-2.
fgy l&thato, hogy
a. akifejezés akkor pozitiv, hax legalabb 1 vagy legfeljebb -3.
b., akifejezés negativ, hax -1 vagy 0O
c., akifgezés0, hax -2.

2. Bizonyitsuk be, hogy egy matematikai konferencidn azoknak a matematikusoknak a szama,
akik pératlan szamszor fogtak kezet kollégéikkal, paros. ( Nem biztos, hogy mindenki
mindenkivel kezet fog. )

M: Egy kézfogashoz 2 ember kell. igy az 6sszes kézfogasok szama paros. S egy 6sszeg csak

akkor paros, ha paros sok paratlan 6sszeadandé van benne.

3. Bizonyitsuk be, hogy barmely két- vagy tobbjegyti szam szdmjegyeinek szorzata kisebb,
mint maga a szam!

M: Alljon egy kétjegyii szam tizesei helyén’a’, egyesei helyén ,b”. A szam értéke igy 10a+b.

A jegyek szorzata ab. Mivel b kisebb 10-nél, igy igaz az dlités. Harom vagy tdbbjegyt szam

esetén ugyanez a gondolatmenet alkalmazhato.

4. Egy szabdlyos 6tszog ,, A” csticsabdl indul 6 atloi hany fokos szogekre vagjak az 6tszog
»A” cstcsnd levé szogét?

M: A szabayos 6tszog egyik szoge 108 fokos. A felrgjzolt egyenlé szari hdromszogekbdl

kiszamol hatd, hogy mindhéarom keletkezett sz6g 36 fokos. gy afeladat Ugy is kitiizhetd |ett

volna: Bizonyitsuk be, hogy akérdéses szoget az atlok egyenl6 részekre bontjak.

5. Az ezernél nem nagyobb pozitiv egész szamok kdzott hany olyan van, amely
a., oszthat6 2-vel vagy 3-mal vagy 5-tel,
b., nem oszthat6 sem 2-vel, sem 3-mal, sem 5-tel,
C., a2, 3 655 szdmok kozil pontosan kettével oszthat¢?

M: A célszeriien elkészitett halmazabrébdl |&thatd, hogy

a., 2-vel vagy 3-mal vagy 5-tel 734

b., se2-vel, se3-mal, se 5-tel 266

C., a2,3 és5 kozil pontosan kettével 233

szam oszthat6 a kérdéses szamok kozul.






