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Budapesti Altalanos Iskolak Matematika Versenye
7. osztaly
I1. forduloé
MEGOLDASOK

1. feladat: Aladar, Balambér, Csaba, Doridan és Ede kozott kiosztjuk az a,b,c,d,e és az f kilonbozé
ajandékokat. Mindenki kap legaldbb egy ajandékot. Aladér kapja az a-t vagy a b-t. Balambér kettot kap.
A tdbbiek ajandékardl nem tudunk semmit. Hanyféleképpen kaphatjak meg a sracok az ajandékaikat?

(6 pont)
1. feladat megoldas:
1. megoldas: Aladar 2-féle ajandékot kaphat, (1 pont)
a maradék 5 ajdndékbdl egyet-egyet Csaba, Doridn és Ede kozott 5*4 x 3-féleképpen oszthatunk ki. (2 pont)
A maradék 2 ajandékot Balambér kapja (ez egyféleképpen lehetséges). (1 pont)
Osszesen 2 5% 4% 3 = (1 pont)
= 120-féle ajandékozas lehetséges. (1 pont)
2. megoldas: Aladar 2-féle ajandékot kaphat, (1 pont)
ezutan Balambér 5 x 4 : 2 = 10-féleképpen kaphatja meg a 2 ajandékat. (2 pont)
A maradék 3 ajandékot 3 x 2 * 1-féleképpen oszthatjuk ki, (1 pont)
Osszesen pedig 2% 10«3 x2x 1 = (1 pont)
= 120-féle ajandékozas lehetséges. (1 pont)

2. feladat: Adjunk meg 5 pozitiv egész szamot gy, hogy paronkénti osszegeik kozott legyen 9 szomszédos
egész szam! Lehetséges-e, hogy paronkénti osszegeik kozott 10 szomszédos egész szam van?
(6 pont)

2. feladat megoldas: Meg lehet adni 5 pozitiv egész szamot, hogy paronkénti Gsszegiik 9 kiilonb6zo,

szomszédos egész szam legyen, példaul igy: 1,2,3,5,8. (2 pont)
5 szamnak éppen 10 paronkénti Osszege képezhetd. Ha ez a 10 Osszeg 10 egymast kovetd egész szam,
akkor koztiik biztosan 5 pdros és 5 paratlan szdm van. (1 pont)

Két egész szam Osszege csak gy lehet paratlan, ha egyikiik paros, méasikuk paratlan. Tehdt az 5 pozitiv
egész szam kozott kell, hogy legyen paros, és paratlan is. Ha 1 db péros és 4 db paratlan, vagy 4 db paros
és 1 db paratlan van, akkor 4 paratlan osszeg képezhetd, ha 2 db paros és 3 db paratlan vagy 3 db péaros és
2 db péaratlan szam van, akkor pedig 6 db paratlan 6sszeg képezhet6 beloliikk. Ezek egyike sem eredményez
5 péaratlan Osszeget. (2 pont)

Tehat nem adhaté meg 5 pozitiv egész szam ugy, hogy paronkénti Osszegeik 10 egymadst kovetd egész
szdm legyen. (1 pont)

4 5
3. feladat: Keresd meg az 0sszes T és T kozotti olyan értékii torteket, amelyek nevezGje kisebb, mint
17!

(6 pont)
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, x
3. feladat megoldas: Irjuk fel a keresett tortet — alakban, ahol x,y pozitiv egész szamokat jelolnek és
Yy

y < 17.

Atrendezve ezt az egyenletet, megkapjuk, hogy:

4. y<17-z<5-y.

(1 pont)
y < 17 miatt x < 5 (2 pont)
r=1esetén y =4
r=2esetén y="7
(y = 8 nem ad ij megolddst)
=3 esetén y =11
(y = 12 nem ad 1j megolddst)
=4 esetén y = 15
(y =14 és y = 16 nem ad 14j megoldést.
Tehat a megfelel6 tortek:
12 3 4
4’71115
(3 pont)

, x
2. megoldas: Irjuk fel a keresett tortet — alakban, ahol x,y pozitiv egész szamokat jeldlnek és y < 17.
Y
4 < z < )
17 "y 17
Atrendezve ezt az egyenletet, megkapjuk, hogy:

4.y<17-2<5-y.

(1 pont)
y 1| 2 3 4 5 6 7 8 9 |10 |11 |12 |13 | 14| 15| 16
4y 4| 8 [ 12116 | 20 | 24 | 28 | 32 | 36 | 40 | 44 | 48 | 52 | 56 | 60 | 64
5y | 5|10 | 15| 20|25 |30 | 35|40 | 45 |50 | 55|60 |65 |70 | 75|80
17x | - | - - |17 - - | 3434 - - |81 | Bl | - | 68| 68 | 68
X 1 2 2 3 3 4 4 4
(4 pont)

X
A téblazat megfeleld soraibdl megkaphatjuk a megfelelé — torteket:
Yy
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(1 pont)
4. feladat: Az dbran lathaté "fél sakktablabdl” vagjunk ki 4 darab
téglalapot a racsvonalak mentén gy, hogy a kivagott téglalapok teriiletének
Osszege a lehetd legnagyobb legyen!

(6 pont)
4. feladat megoldas: A 7fél” sakktdbla teriilete 36 négyzet. (1 pont)

Az dbran satirozott 8 négyzetbdl a téglalapok legfeljebb 1-1 négyzetet tartalmazhatnak, igy a kivégds
utédn 4 darab (satirozott) négyzet biztosan megmarad. A maximaélis (elvi) teriiletésszeg tehdt 36 — 4 = 32
négyzet lehet. (3 pont)
Ez elérhet6 pl. az abran lathaté vagasokkal. (2 pont)

5. feladat: Egy téglalap oldalai 6 cm és 8 cm. Az oldalak f6lé szabélyos
héromszogeket rajzoltunk az dbran lathaté moédon! Igazold, hogy a sziirke
tertilet egyenld a téglalap tertiletével!

(6 pont)

5. feladat megoldas: Nézziik elOszor az egyik haromszog teriiletét! Huzzuk be az oldalegyenest az abréan
lathaté médon, ekkor oo = 30°. (1 pont)
Azaz a 8 cm-es oldalra emelt szabédlyos haromszogben ez az egyenes felezi a szemkoztes oldalt. (1 pont)
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A 4 cm-es szakasz éppen a sziirke haromszog 6 cm-es oldaldhoz tartozd magassag, (2 pont)
vagyis a hdromszog terillete 6 x4 : 2 = 12cm?. Igy a négy hdromszog teriilete 48 cm?. (1 pont)
A téglalap teriilete 6 * 8 = 48 cm?. Tehdt tényleg megegyeznek a teriiletek. (1 pont)
4em
[ ]
dem
(e}
70c| 90°
6em
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