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Budapesti Altalanos Iskolasok Matematika Versenye
6. osztaly
Dont6 fordulé
MEGOLDASOK

A feladatokra altalaban tobbféle megoldéas adhato,
az Utmutatéban ko6zolt megoldast és pontozast iranymutatonak szanjuk.
A részpontszdmok minden esetben bonthatdk,
a részletes pontozas a javitd tanar szakmai dontésének eredménye.

1. feladat: Egy deltoid két szoge 100° és 70°. Mekkora lehet a mésik két szog kiillonbsége? (6 pont)

1. feladat megoldas: Mivel a deltoid egy tengelyesen szimmetrikus alakzat, a négy sz6gébol kettének az
értéke meg fog egyezni.

(Ha ez a gondolat csak a megolddsbdl deril ki, a tanuld akkor is kapja meg a pontot.) (1 pont)

Tetszoleges négyszogben igaz, hogy a belsé szogeinek 6sszege egyenld 360°-al. (1 pont)

Jeloljiik a deltoid szbgeit rendre «, 3, a, y-val és bontsuk esetekre a megoldast.

1. eset: a=100° és B = 70°, akkor a v = 90°, tehdt a keresett kiilonbség az |a — | = 10°. (1 pont)
(Ezzel megegyezd az o = 100° és v = T0° eset.)

2. eset: 8 =100° és o = 70°, akkor a v = 120°, tehdt a keresett kiilonbség az |a — v| = 50°. (1 pont)
(Ezzel megegyezé a v = 100° és a = 70° eset.)

3. eset: B =100° és v = 70°, akkor a maradék két a szbg megegyezik, igy a kiilonbségiik 0°. (1 pont)
(Ezzel megegyezé a v = 100° és B = T0° eset.)

Tobb eset nincs, tehdt a két szog kiilonbsége 0°,10° vagy 50° lehet. (1 pont)
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2. feladat: Az abran lathaté ABCD téglalap alaki
boriték satirozott részének teriilete negyedakkora,
mint a fehér részének a teriilete. Mekkora az E'F' sza-

kasz hossza, ha a téglalap AB oldala 10 cm hosszi, BC E I
oldalat azonban nem ismerjik? (EF parhuzamos AB- I
vel, és azonos tavolsdgra van az AB és a CD oldaltdl.) |
B E e

(6 pont)

2. feladat megoldés: Jeloljiik a BC oldal hosszédt a-val. Daraboljuk 4t az abrét egy 20 x 5-es téglalappa
és ott illessziik egymas mellé a két satirozott haromszoget, ahogy azt az abra is mutatja. (2 pont)
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fgy a satirozott és a fehér részt is egy-egy téglalappa daraboltuk at. A téglalapok teriiletének ardanya mege-

gyezik az AH és HD szakaszok hosszanak ardanydval, ami 1 : 4. (2 pont)
Legyen az AH szakasz hossza x. Igy igaz, hogy x + 4 - x = 20, amibdl z = 4 cm. (1 pont)
Az EF szakasz hossza pedig megegyezik az AB — AH hosszal, ami 10 — 4 = 6 centiméter. (1 pont)

3. feladat: Egy ABCDE 6tszog mindegyik csticsat piros, kék vagy sdrga szinfire szinezziik. Hanyféleképpen
tehetjiik ezt meg, ha nincs két szomszédos kék csiics? (6 pont)

3. feladat megoldas: Ha hirom, vagy anndl tobb kék pont van, akkor azok kozott biztosan lesz ketto,
amik szomszédosak. (1 pont)
Innentdl 3 esetet kiilonboztetiink meg;:

Ha 0 kék cstics van koztiik: Minden csics piros vagy sarga lehet egymdstol fliggetleniil,
ez 2° = 32 eset. (1 pont)

Ha 1 kék cstcs van koztiik: Kivalasztjuk az egyetlen kék csicsot, ezt 6tféleképpen tehetjiik meg, a maradék
négy cstics pedig megint piros vagy sirga lehet, ami 5 - 24 = 80 esetet jelent. (1 pont)

Ha 2 kék cstics van koztiik: Kivalasztjuk a két kék csiicsot dgy, hogy ne legyenek egymas mellett, ezt 5-
féleképpen tehetjiik meg, a maradék harom csicsot pedig megint pirosra vagy sargara szinezhetjik,
igy 5-23 = 40 esetet jelent. (2 pont)

Igy Gsszesen 32 + 80 + 40 = 152-féleképpen tehetjiik ezt meg. (1 pont)

4. feladat: Egy laboratérium két tdavoli szobdjaban egy-egy gépet helyeztek el. Az elsé szobdban a gép
mindig kiirja a meméridgjaban 1évé aktudlis szamot, kezdetben 0-t mutat. A maéasodik szobdban a gépen
1évé harom nyomoégombbal miiveleteket végezhetiink, és ezek eredménye folyamatosan megjelenik az els6
szobdban 1év6 gép kijelzojén. Az egyik nyomdgomb az aktudlis szdmhoz 1-et hozzdad, egy masik 1-et
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kivon, a harmadik pedig a szamot 2-vel szorozza. Sajnos nem tudjuk, melyik gomb melyik miiveletet végzi.
Barmelyik gombot akarhanyszor megnyomhatjuk, majd atsétalhatunk az elsé szobaba, és megnézhetjiik,
hogy milyen értéket kaptunk a kijelzén. Ezutan sziikség esetén visszasétalhatunk a masodik szobaba, és ijra
préobalkozhatunk a gombok nyomogatasaval. Hatarozzuk meg, melyik gomb melyik miiveletet végzi gy,
hogy a lehetd legkevesebbszer sétdljunk &t az elsé szobébal! (6 pont)

4. feladat megoldds: Legyen a harom gomb A, B és C. Megmutatjuk, hogy egyetlen gombsorozattal is
ki tudjuk talalni, hogy melyikhez melyik mivelet tartozik. Hat esetet fogunk végignézni és ha mindegyik
miiveletsor eredménye kiillonbozé lesz, akkor tudni fogjuk, hogy melyik gombhoz melyik miivelet tartozik.

(2 pont)
(Ha ez a gondolat csak a megolddsbdl deril ki, a tanuld akkor is kapja meg a pontot.)
Legyen ez a sorozat az A, A, A, B.

I +1,41,+1, —1 esetén az eredmény: 2;
II. 4+1,+1,4+1, X2 esetén az eredmény: 6;
III. —1,—-1,—1,41 esetén az eredmény: -2;
IV. —1,—1,—1, X2 esetén az eredmény: -6;
V. x2,x2,x2,+1 esetén az eredmény: 1;
VI. x2,x2,x2, —1 esetén az eredmény: -1;

(4 pont)
(Tobd kilonbozé gombnyomdssorozat is létezik, példdul az A, B, A vagy az A, A, A, B, B,C, stb., a lényeg,
hogy ellendrizze, hogy mind a hat eredmény kilonbozd legyen. Ekkor megadhaté a mazimdlis pontszdm.)

1-nél kevesebb gombnyomaéssorozat nyilvanvalé okok miatt nem elegendo.

(Ha a tanuld 2 gombnyomdssorozattal oldja meg a feladatot jol, kapjon 2 pontot, ha 2-nél tobbel, akkor
mazimum 1 pontot.)

5. feladat: A sakktdbor egyik edzésén hatan gyiiltek Gssze. Az edzd mindegyikiiktl megkérdezte, hogy
a jelenlévék kozil hany résztvevovel jatszott mar kordbban. Az els6 harom vélasz 5,5, 3 volt. Lehetett-e a
masik hdrom valasz

a) 2,2,2;
b) 2,2, 1;
c) 2,3,4?

(Ez hérom kiilonboz6 feladat!) (6 pont)

5. feladat megoldas:

a) Nem lehetséges, mert azon parosok szdma, akik mér jatszottak egyméssal W = 9,5 lenne,
ami lehetetlen, mert nem egész szdm. (1+1 pont)

b) Nem lehetséges, mert ha ketten mér 5-5 mdsikkal jétszottak, az azt jelenti, hogy 6k mar mindenkivel
jatszottak. Vagyis mindenki jatszott elleniik, igy senkinek sem lehet a vélasza 2-nél kevesebb. (1+1 pont)

c¢) Lehetséges, egy megoldast az dbra mutat!
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(1+1 pont)
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