Bolyai verseny, 2011
(Megoldas és pontozas)

1. feladat

Hény 10 ezernél nagyobb, de 12 ezernél kisebb pozitiv egész szam van, amely tiikros? Egy
szdm akkor tiikkr0s, ha szamjegyeit sorban olvasva, ugyanazt kapjuk, akar a legnagyobb
helyiértéknél kezdjiik, akar a legkisebbnél. (Példaul a haromjegyli szdmok kozott az 565
tiikkrds, az 567 nem tiikrds.) 7 pont

Megoldas:
A 10 ezernél nagyobb és 11 ezernél kisebb szamok koziil azok felelnek meg, amelyek 10-
zel kezd6dnek és 01-gyel végzodnek. A kozépso szamjegy a 0, 1, 2, ..., 9 szamjegyek

akarmelyike, vagyis tizféle lehet. 3 pont
A 11 ezernél nem Kkisebb és 12 ezernél kisebb, megfelel6é szamoknak 11-gyel kell kezd6dni
és végzodni. A kozépso szam itt is tizféle lehet, igy ezekbdl is tiz van. 3 pont
Tehat osszesen husz ilyen szam van. 1 pont
2. feladat

A karacsonyfankon piros, sarga és kék gdbmbok vannak. Kétszer annyi a sarga, mint a kék,
haromszor annyi a piros, mint a sarga. Osszesen 36 gomb disziti a fat. Hany piros, hany kék,

hany sarga gdmb van a kardcsonyfan? 8 pont
Megoldas:

Piros gombbél hatszor annyi van, mint a kékbél. 2 pont
A harom szinbél 6sszesen kilencszer annyi van, mint csak a sargabol. 2 pont
Ezért 36 : 9 = 4 kék, 2[4 = 8 sarga, 3[8 = 24 piros gomb van a karacsonyfan. 3 pont
Ellenorzés: 4 + 8 + 24 = 36, a kiilonboz6 szinek aranya is megfeleld. 1 pont
3. feladat

0,24681012...2010
A fenti szamot ugy kaptuk, hogy a tizedesvessz6 utan egymas mellé leirtuk a paros szdmokat
2-t61 2010-ig.

a) Melyik szamjegy all a tizedesvessz6tol jobbra az 58. helyen?

b) Osszesen hany szamjegyet irtunk le a tizedesvessz6tél jobbra?

3 + 7 pont
Megoldas:
a) Egyjegyii paros szambdl van 4 db. 58-4 = 54, 54:2 = 27. kétjegyl paros szam egyesek
helyén all6 szamjegye a keresett szimjegy. 2 pont
A 27. kétjegyii paros szam a 62, igy a tizedesvessz6tol jobbra az 58. helyen a 2 szamjegy
all. 1 pont
b) Egyjegyii paros szambol van 4 db — 4 szamjegy 1 pont
kétjegyil paros szambdl van 45 db — 45 - 2 =90 szamjegy, 1 pont
hiaromjegyii paros szambol van 450 db — 450 - 3 = 1350 szamjegy, 2 pont

1000-t61 1998-ig 500 db paros szam van, 2000-2010-ig 6 db — 506 - 4 = 2024 szamjegy.

2 pont
Oszesen 4 + 90 + 1350 +2024 = 3468 szamjegyet irtunk le a tizedesvesszé6tél jobbra.

1 pont



4. feladat

Nagymama fankot siitott az unokdinak. El6szor Zsuzsi ért haza, megette a fankok tizedét és
még egyet, igy 44 fank maradt a talon.

a) Hany fankot siitott nagymama?

b) Azokon a fankokon, amit Zsuzsi meghagyott, a tobbi unoka egyenléen osztozott meg.
Osszesen hany unokédja lehet nagymamdanak, ha mindegyikiik egész szamu fankot evett,

mindenki legalabb 3, legfeljebb 25 darabot fogyasztott? 3+ 7 pont
Megoldas:

9 10
A fankok 0 részénél 1-gyel kevesebb maradt meg. Tehat nagymama "44+1)‘?:50
fankot siitott. 3 pont
A 44-nek megkeressiik az osztoit: 1, 2, 4, 11, 22, 44. (Ennyi unoka lehetne, vagy ennyi
fankot ehettek volna fejenként.) 4 pont
Mivel legalabb 3, legfeljebb 25 fankot evett a tobbi unoka, ezért az osztok koziil csak a 4,
11 és a 22 lesz jo. 2 pont
Igy nagymamanak 11, 4, vagy 2 unokaja van Zsuzsin Kkiviil, Zsuzsival egyiitt 12, 5 vagy
3. 1 pont
5. feladat
Katinak 36 darab 1cm éli kis kockdja van. Hanyféle téglatestet tud kirakni, ha mindegyik
téglatesthez mindegyik kis kockat felhasznalja? 10 pont
Megoldas:
Az 1cm magassagu téglatestek”élei lehetnek: 1cm és 36cm, 2cm és 18cm, 3cm és 12cm,
4cm és 9cm, vagy 6¢cm és 6cm. Otféle téglatest. 5 pont

A 2cm magas téglatestek koziill mar csak azokat vessziik figyelembe, amelyeknek
mindegyik éle legalabb 2cm, mert a tobbit elébb megszamoltuk. gy a masik két él 2cm
és 9cm, vagy 3cm és 6¢cm. Kétféle téglatest. 2 pont
A 3cm magas téglatestek kozill mar csak azokat vessziik figyelembe, amelyeknek
mindegyik éle legalabb 3cm, mert a tobbit mar osszeszamoltuk. A masik két él 3cm és
4cm, csak egy téglatest van. 1 pont
Osszesen nyolcféle testet tud épiteni Kati. 2 pont
(Csak akkor kaphatsz 10 pontot, ha mindegyik téglatestet egyszer soroltad fel, és csak a
jokat emlitetted.)

6. feladat

A jésdaban harman iiltek: az Igazsdg mindig igazat mondott, a Hazugsdg mindig hazudott, és
a Bolcsesség olykor igazat mondott, olykor hazudott.

Egy filozofus megkérdezte a bal oldalit: Ki il melletted? A vélasz ez volt: Az Igazsag.

A kozEpsot kérdezte: Ki vagy? A vélasz: A Bolcsesség.

A jobb oldalit kérdezte: Ki iil melletted? A valasz: a Hazugsag.

Milyen sorrendben {iltek a josdaban? 10 pont
Megoldas:

A bal oldalon iild nem lehetett az Igazsag, mert 6 igazat mond, s nem mondhatta volna,
hogy mellette az Igazsag iilt. 2 pont
A kozépen iilo nem lehetett az Igazsag, mert akkor a kozépen iilo valasza " Az Igazsag."
lett volna. igy az Igazsag a jobb oldalon iilt. 3 pont
A jobb oldali tehat igazat mondott, azaz mellette (kozépen) a Hazugsag iilt. 2 pont
gy bal oldalon a Bolcsesség iilt. 2 pont

Valasz: bal oldalon a Bolcsesség, kozépen a Hazugsag, jobb oldalon az Igazsag iilt.
(A Bolcsesség és a Hazugsag hazudott, az Igazsag pedig igazat mondott.) 1 pont



