M egoldasok
Pamay Loérant tehetségkutat6 verseny, 2013-14

1. Gombdce Artar télire 100 csokoladébdl alo készletet halmozott fel. A készlet mindegyik
darabja tg- vagy étcsokoladé, illetve szogletes vagy kerek. A kerek csokoladék 1/5-e
étcsokoladé, mig a szogletes csokoladék 1/4-e tejcsokoladé. A szogletes étcsokoladék szama
30. Hany kerek tejcsokol adéja van Gombéc Artdrnak?

M egoldas:
A szogletes csokoladék szamanak 3/4 része étcsokol adé, pontosan 30 darab.

(3 pont)
fgy 40 darab szogletes csokoladét halmozott fel Gombac Artdr.

(2 pont)
Kerek csokibdl 100-40=60 van a készletben.

(1 pont)
A kerek csokoladék 1/5 része, azaz 12 darab kerek étcsoki.

(3 pont)
Ezért 60-12=48 kerek tejcsokija van Gombdc Artlrnak.

(1 pont)

2. Tavaly érdekes évszamunk volt: 2013 négy olyan szamjegybdl al, amelyeket nagysag
szerint rendezve szomszédos szamokat kapunk. Hany ilyen tulgjdonsdggal rendelkezé

négyjegyii szam van?

Elsé megoldas
Az évszamban |évé szamjegyek lehetséges értékei: 0, 1, 2, 3; vagy 1, 2, 3, 4; vagy 2, 3, 4, 5;
...vagy 6, 7, 8, 9. Osszesen 7 lehetéség.

(3 pont)
Kulon kell vizsgdni a0-t tartalmazd szamot, mert 0 nem dlhat az ezresek helyén.

(1 pont)
A 0, 1, 2, 3 szdmjegyekbdl all6 szam kezdédhet egyessel, kettessel vagy harmassal. Egyessel
kezdod6 szamokbdl 6 van: 1023, 1032, 1203, 1230, 1302, 1320. Ugyanigy 6-6 szdm kezdédik
kettessel vagy harmassal. 18 lehet6ség.

(2 pont)
Az 1, 2, 3, 4 szamjegyekbdl alo szamok barmelyik szamjeggyel kezdédhetnek. Egyessel
kezd6dé szamaink: 1234, 1243, 1324, 1342, 1423, 1432. Hat megoldéast kaptunk. A mésik
harom szamjeggyel ugyanigy 6-6-6 szam kezdodik, 6sszesen 24 lehet6ség.

(2 pont)
A maradék szamnégyesekbdl hasonléan 24 — 24 szém dlithat6 dssze.

(1 pont)
Osszesen 18 + 6+ 24 = 162-féle négyjegyii szam lehetséges.

(1 pont)



Méasodik megoldas
Az évszamban |évd szamjegyek lehetséges értékel: 0, 1, 2, 3; vagy 1, 2, 3, 4; vagy 2, 3, 4, 5
...vagy 6, 7, 8, 9. Osszesen 7 lehet6ség.

(3 pont)
Kulon kell vizsgalni a 0-t tartalmaz6 szamot, mert 0 nem dlhat az ezresek helyeén.

(1 pont)
A0, 1, 2, 3szdmjegyekbsl 3-3 -2 -1 = 18 féle szamot készithetlink.

(2 pont)
Az 1,2, 3,4 szamjegyekbdl 4 - 3 - 2- 1 = 24 féle szamot készithetlink.

(2 pont)
A maradék szamnégyesekbdl ugyanigy 24 — 24 szam dlithat6 6ssze.

(1 pont)
Osszesen 18 + 6 - 24 = 162-féle négyjegyii szam lehetséges.

(1 pont)

3. Julcs a kertjukben termett gyimolcsok sulyat hasonlitja dssze egy mérlegen. 2 alma
egyenstlyt tart 3 kortével, 1 barack pedig 3 szilvaval. Ha az egyik serpenyébe egy fél dinnyét,
a masikba 15 kortét, 4 almat és 6 szilvat tesziink, akkor a mérleg egyenstlyban van. Ehhez
hasonldan egy egész dinnye 40 barackkal és 10 almaval tart egyensulyt. Hany barack sllya
egyezik meg 3 korte stlyaval ?

Megoldéas
Hafé dinnye = 15 korte+4 almat6 szilva, akkor 1 dinnye = 30 korte+8 almat+12 szilva .

(1 pont)
Ha 2 alma = 3 korte, akkor 8 alma = 12 korte, tovabba 10 aima = 15 korte.

(1 pont)
Ha 1 barack = 3 szilva, akkor 4 barack = 12 szilva

(1 pont)
igy 1 dinnye = 30 korte+12 kirte+4 barack = 42 korte+4 barack.

(2 pont)
Mivel 1 dinnye=40 barack+10 alma=40 barack+15 korte,
ezért 42 korte+4 barack=40 barack +15 korte.

(2 pont)
Ebbol azt 1atjuk, hogy 27 korte = 36 barack, amibdl kdvetkezik, hogy 3 korte = 4 barack.

(2 pont)
A vélasz: 4 barack stlya egyezik meg 3 korte sulyaval.

(1 pont)

Megjegyzés:
Az egyes gyumolcsok stlyanak arénya:
szilva: barack : korte: alma: dinnye=1:3:4:6:180

4. Réka és Kinga ikertestvérek, kdzos szlletésnapi bulijukra egy-egy siteménnye vérjak
bardtaikat. A stiteményt mindketten ugyanabban a 40cm x 10cm x 5cm méreti tepsiben siitik.
A kisilt tésztak megtoltik atepsit. A lanyok a megsllt tésztét kiboritjak atepsibél, majd Réka
el6bb felszeleteli a sgjatjét, és utdna egyenként bevonja mazzal a darabokat, mig Kinga elébb
bevonja mazzal az egész Siitit, s uténa szeleteli fel. A tepsi 40cm-es oldalara merélegesen



vagnak. Hany szeletes Réka siiteménye, ha éppen haromszor annyi csokimazat hasznalt e,
mint Kinga? (A tésztatetejét és oldalait vonjk be csokival, az aljara nem kertl maz.)

M egoldéas

Kinga siitijén a bevonando felszin: 1040 +2 - (10:5+ 40+ 5) = 900 cm”.

(3 pont)
Réka siitijén 3-szor ennyi, azaz 2700 cm”.

(1 pont)
A végas fellileteken 2700 — 900 = 1800 cn” feliletet kell bekenni.

(1 pont)
Az5- 10 =50 cm’-es|apokbdl ez == = 36 darab.

(2 pont)
Egy végas két ilyen lapot eredményez.

(1 pont)
Ezért Réka 18-szor végott.

(1 pont)
igy 19 szelet siiteményt kapoitt.

(1 pont)

5. Nagyapéék kertje téglalap alaku, kdozepén unokaiknak kis medencét készitettek, a maradék
terlletet beflvesitették. A medence oldalai feleakkordk, mint a kert oldalai és parhuzamosak
vellk, hosszukat - méterben mérve - egész szamok fejezik ki. Mekkordk lehetnek a kert
oldalai, ha afiives rész teriilete 96m?? (A kert oldalai |egal &b 6m hossziiak.)

Elsé megoldas:
Rajzoljuk le akert és amedence a aprajzét!
(1 pont)

A nagyobbik téglalap oldalait 4 egyenl6 részre osztottuk, s amegfelel6 pontokat
Osszekotottiuk. Ezzel , egység” téglalapokat alakitottunk Ki.
A nagy téglaap 16, a kisebbik 4 ,egyseghdl” al, igy a medencének megfelel6 rész a kertnek
megfelel téglalap negyedeét teszi ki, azaz a teljes kert terliletének egynegyedet foglaja el a
medence. gy afiivesitett terilet a kert Y4 része, vagyis akert 128m?.

(4 pont)
Most nézzilk meg, mekkorak lehetnek akert oldalai! Két olyan 5-nél nagyobb egész szamot
keresiink, amelyek szorzata 128. Menjunk sorbal
Haaz egyik oldal 6 vagy 7m, akkor améasik nem egész.
A 8 méteres hosszUisag esetén kapunk egy megoldés, améasik oldal 16 méter hosszU.
Haaz egyik oldal 9, 10, 11 vagy 12 méter, akkor amasik mérészama nem egész.
Tovéabb nem kell nézni a lehetésegeket, mivel innen ,, megfordul” a két tényez6 nagysaga. Ha
lenne még megoldas, akkor azt mér forditott sorrendben véve ezt a két szamot, mar korabban
megkaptuk volna.
Tehat egy megoldas van: akert oldalai 8 és 16 méteresek.



(4 pont)
Ellendrzés: 8x16=128(n7) akert teriilete. A medence oldalai 4 és 8 méter, teriilete 32 n?. A
flves rész 128-32=96 négyzetméter. A megoldasunk jo.
(Azt nem elendriztik, hogy més megoldas nincsen.)

(1 pont)
Masodik megoldas:
A medence oldalainak a hosszét a-val és b-vel jeldljik. Terllete ab.

(1 pont)
A kert oldalai 2a és 2b, tertilete (2a)-(2b)=4ab, vagyis a kert terlilete a medence
alapteriiletének négyszerese. igy akert ¥ részét fiivesitették be, vagyis akert 128n?.

(4 pont)

A kert oldalainak hosszlséga a teriilet mérészamanak osztoparja. Mivel 128=27, ezért
mindkét oldal csak (5-nél nagyobb) 2-hatvany |ehet.
Ha (2a)=8, akkor (2b)=16, ha (2a)=16, akkor (2b)=8. Ha (2a) 16-na nagyobb lenne, akkor a
masik oldal 8-ndl kisebb, ez pedig nem |ehet.

(4 pont)
Ellenérzés az el s6 megol dasnak megfelel6en.

(1 pont)

6. Egy sportversenyen 6t csapat vett részt (A, B, C, D, E). A csapatok végso sorrendjére ketten
tippelnek; tippjeik (az 1. helyezettel kezdve) ABCDE illetve BDEAC. Az €els6 tippeld
pontosan hdrom csapat helyezését taldta el, a méasodik pontosan kettéét. Mi volt a verseny
végeredménye?

M egoldas:
Mivel a két tippel6 minden helyezésre kil 6nbdzé csapatokat jel6l meg, ezért nem lehet kozos
taldatuk. Ez viszont azt jelenti, hogy ketten egyiitt az dsszes helyezettet eltalatak: minden
helyezésre pontosan az egyikik tippje j6tt be.

(2 pont)
Tehdt az els6 helyen A vagy B, a mésodik helyen B vagy D stb. végzett. Induljunk el az elsé
helytél! Ha A lett az els6, akkor nem lehetett negyedik, vagyis D a negyedik. Emiatt a
masodik helyezettre nem D, hanem B a helyes tipp.

(2 pont)
Ezzel az elso tippel 6nek mar megvan a hdrom taldata, igy a mésodik tippel 6 szerint a
harmadik E, az 6t6dik pedig C. A csapatok sorrendje ABEDC.

(2 pont)
HaB lett volna az els6, akkor amésodik D, emiatt anegyedik A lenne.

(2 pont)

Ekkor azonban a méasodik tippel6nek mér hédrom taldata van, igy ez az eset nem |lehetséges.
(2 pont)



